
 

清华大学本科生考试试题专用纸 

         考试课程   微积分 A     A卷   期末考试样题 

 

系名                  班级               姓名                学号             

 

一． 填空题（每空 3分，共 15题）（请将答案直接填写在横线上！） 
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5. 求曲线
xey  、 xy cos 、

2

1
x 、

2

1
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10. 二阶方程 03'''2  yxyyx 的通解为                      。 

 

11. 一阶线性常微分方程组
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12. 设 2, xx 是二阶齐次线性常微分方程的解，则该微分方程为                           。 
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tan 的通解为                                  。 

 

15. 常微分方程
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二． 计算题（每题 10分，共 4题）（请写出详细计算过程和必要的根据！） 

 

1． 计算  
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2． 求曲线
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t 绕 x 轴旋转的旋转体体积及表面积。 

 

3． 求微分方程
xexyyy  )23(2 的通解。 

 

4． 求一条曲线： )(xyy  ，其中 )(xy 在 ),(  是连续可微的，使得曲线上的每一点

切线与横轴交点的坐标等于切点横坐标的一半。 

 

三．证明题（请写出详细的证明过程！） 

 

1.（8分）设 ]1,0[Cf  ，利用分部积分证明   
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2.（7 分）设 )(xa 和 )(xb 为 ),(  上以 2 为周期的连续函数，考虑一阶线性常微分方程

)()( xbyxa
dx
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 解的情况。 

  （I）举出 )(),( xbxa 的一个例子，使得该方程的解为下列三种情况之一： 

       （a）没有以 2 为周期的解； 

       （b）只有一个以 2 为周期的解； 

       （c）任意解都以 2 为周期。 

  （II）证明该方程以 2 为周期的解的个数只能出现上述三种情况之一。 
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