
微积分 A（1）第 6 周习题课 

二．函数极限  

1. 用定义证明： 
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2. （1）讨论极限 
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3. 设函数 )(xf 在  ,0 上满足 )()( 2 xfxf  ，且 )1()(lim)(lim
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求证： ),0(),1()(  xfxf 。 
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)(

)2(
lim 

 xf

xf

x
，求证： 0a ， 1

)(

)(
lim 

 xf

axf

x
。 

 

5. 求 
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。（习题 2.3 题 8（6），p.51） 
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8. 设 0a ，确定 p 的值，使得极限 )(lim )1/(1/1 
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x
aax 存在。（习题 2.4 题 12，p.57） 

 

9. 书上 P.65，总复习题，第 11 题 



（1）求常数 ,a b，使得
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（2）已知 3 2lim (( ) )c
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  存在，求常数 c 及极限值。 

 

二．连续函数 

10. 设
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 ，则 0x 是 )(xf 的（     ）。 

(A)可去间断点。(B)跳跃间断点。(C) 无穷间断点。(D) 震荡间断点。 
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12. 设 )(xf 在 ),( ba 内至多只有第一类间断点，且 
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                 （*） 

证明 ),( baCf  。 

 

13. 设 ( )f C R ，且 , , ( ) ( ) ( )x y R f x y f x f y     ，求证： , ( )a R f x ax   。 

证明：（1） 0x y  ，则 (0 0) (0) (0)f f f   ，所以 (0) 0f  ； 

（2）记 (1)a f ，则当 x n N   ， ( ) (1 1 1) (1)f n f nf an      ； 

（3）当 x n N    ，0 (0) ( ) ( ) ( )f f n n f n f n       ， 
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（6）因为 ( )f C R ，当 x 为无理数是用有理数列逼近， ( )f x ax 正确。 

类似的： , , ( ) ( ) ( )x y R f x y f x f y     ？ 



                  ( ) ( ) ( )f xy f x f y  ？ 

                  ( ) ( ) ( )f xy f x f y  ？ 

 

14. 设 [ , ]f C a b ，且存在 (0,1)q ，使得 [ , ]x a b  ， [ , ]y a b  ，满足 | ( ) | | ( ) |f y q f x 。

证明： [ , ]a b  ，使得 ( ) 0f   。 

 

15. 设 [ , ]f C a b ，
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  ，求证 ( ), ( ) [ , ]m x M x C a b 。 

 

16. 书上 P.64，第 10 题 

设 (R)f C ，且 lim ( )
x

f x


，证明 f 在R 上存在最小值。 

 

17. 设 [ , ]f C a b ，且 ([ , ]) [ , ]f a b a b ，证明： [ , ]a b  ，使得 ( )f   。用什么定理？ 

 

18. 设 )(xf 在 ],[ a20 上连续，且满足 )()()( afaff  20 ，试证明存在 ),( ax 00  , 

使得  )()( axfxf  00 。 

如何构造辅助函数？ 

19. 书上 P.64，总复习题，第 7 题 

设常数 1 2, , , na a a 满足 1 2 0na a a    ，计算 
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20. 设 [ , ]f C a b ，且 ([ , ]) [ , ]f a b a b ，且 | ( ) ( ) | | |, , [ , ]f x f y x y x y a b     。 1| [ , ]x a b  ，
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21. 书上 P.65，总复习题，第 10 题 

若对于 ( 1,1)x  ，有
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